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Uppsgift 1

L&t n vara ett udda tal sidana att 3 inte delar n. Visa att n2 — 1 dr delbart med 6.

Uppgift 2
Beskriv alla heltalslosningar till ekvationen

24 yP 422 =21

Uppgift 3

Hittills har vi sttt pa grafer med och utan kretsar. For denna uppgift kommer vi endast att betrakta
enkla grafer (dvs oriktade grafer utan dgglor och multipla kanter mellan samma hoérn).

Del 1

Definition 1. En graf som inte innehédller ndgon krets kallas cykelfri. Om den ddremot in-
nehaller en krets, kallas den cyklisk.

Definition 2. En graf kallas for ett trid om den dr bade sammanhéngande och cykelfri.

Nu &r vi redo att beskriva ndsta uppgift. Visa att foljande pastdenden om en graf G ar ekviva-
lenta:

(a) G ér ett trad.
(b) G har egenskapen att om vi ldgger till en ny kant mellan tvd horn s& skapar vi en krets.

(c) G har egenskapen att om vi tar bort en kant sa kvarstar en icke-sammanhéngande graf.



Del 2

Definition 3. Komplementet av en graf G dr grafen G vars hérnmingd sammanfaller med
hérnméngden av G, men vars kantméngd é&r just de kanter mellan hérn som inte finns med i
kantméngden av G.

Med andra ord, har vi att om G = (V, E), s& har vi att
G=(V,E')darE' ={e€c VxV:egE}.

Visa att om G ir ett trid med n > 3 16v!, s kommer komplementet G av G att vara
icke-sammanhéngande, samt innehélla en krets av storlek 7.

lett horn v kallas for 16v om d(v) = 1



