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Problem 1.

Bestam alla positiva heltal m, n for vilka grafen K, ,, &r Eulersk.

Ledtrad: Anvand Sats 15.4.

Lésning: Det hér &r en definitionsfraga. Per definition, har vi att K, , ar den bipartita grafen med m
och n element respektive. Varje element har da antingen m eller n grannar. I och med att grafen &r
sammanhéingande ar den Eulersk om och endast om m och n &r jamna neligt sats 15.4.

Problem 2.

Lat n > 1 vara ett heltal och antag att G &r en enkel sammanhéngande graf med deg(v) > k for alla horn v
i G. Visa att G har en stig av langd k£ och utan upprepade horn.

Ledtrad: Undersok en stig av maximal langd (maximal antal horn).

Lésning: Borja med en stig av maximal langd £ och dér inga horn upprepas.

Vo —> Vg — Vg —> +++ — Uy

Betrakta hornet vy. Vi noterar att alla dess grannar maste ligga bland vy, va,---, ve—1 annars hade vi
kunnat forlanga var stig utan att upprepa horn. Det foljer darmed att £ > deg(vy) > k vilket ar det onskade
resultatet.

Problem 3.

Till en middag anldnder 14 géster. Var och en kénner minst 7 andra av de nérvarande (bekantskap anses
vara en omsesidig relation). Visa att personerna kan placeras runt ett bord sa att varje gést kdnner bada
sina bordsgrannar.

Lésning: Lat G vara grafen dar gésterna utgdr hérnen och déar en kant dras mellan tva hor om och endast
om motsvarande géster dr kdnner varandra. Grafen bestar av 14 horn och déar det géller att antal grannar
for varje gést (horn) v dr deg(v) = 7. Korollarium 15.2. medfor att grafen &r Hamiltonsk vilket medfér att
vi kan ha ett bord dar varje gast kdnner sin bordsgranne.



